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El Unico candidato para asintota vertical de f es, entonces, y = — 1 Si calculamos el limite, por ejemplo cuando x tiende a
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. m, por lo que podemos afirmar que 1 = — 1 es asintota vertical de f. Ademas,
lim f(x) = +o0.
x—+—3

En este caso, el célculo del limite cuando x tiende a infinito es mas facil que en el caso anterior:
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y por lo tanto f tiene unaasintota horizontal de ecuacién y = — 1. Suimagen es, entonces, Im(f) = B — { —1}.

Para hallar los ceros de f-debemos resolver la ecuacion f(x) = (), es decir
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Despejemos x:

—6
= = —6 = 1.{4x + 3 = —h=4x4+3 =
ns=!  G)es=1ey) & 6
Q=4 ?
& 9= & ——-=x
4
Evaluando en un valor para ver como son las ramas del grafico, obtenemos por ejemplo que f{}[)} = =3

Un grafico aproximado de _f es

En general:

Si flx)= BrocC DD es una funcion homografica, su dominio se encuentra excluyendo aquellos valores de x que hacen
= v X =+
cero el denominador:
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Como el limite Ihlm{:_ flx) da infinito, obtenemos que
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la funcién homogrdfica f tiene una asintota vertical de ecuacién x = ——.

Para hallar la ecuaciéon de la asintota horizontal, hay que calcular el siguiente limite:
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de la misma manera obtenemos Ili,l"ﬂm f(l'} = D Por lo tanto
la funcién homogrdfica f tiene una asintota horizontal de ecuacion y = D
y su imagen es

Im(f) = R~ {D}.

Notemos que es sencillo pasar de la forma f{ 1) = 5 ol Dalaforma f(x) = T i sacando denominador comun.
o \ # -1;- - X - . - Cx == [
En el Ejemplo 2, seria:
—b -6 Lidx +3 —6—4x—-3 —-4x-9
f(x) = —1= ( ) = - .
0 4x+3 3 4x +3 4x+ 3

(Notar que el dominio, las asintotas y la imagen dan lo mismo porque es la misma funcion.)



